
 

ΒΑΓΓΕΛΗΣ ΧΥΦΑΣ 

Δίνεηαι οξςγώνιο ζκαληνό ηπίγωνο   με   , εγγεγπαμμένο ζε κύκλο )R,(c  , 

(με κένηπο   και ακηίνα R ). Έζηω 1  ηο ζςμμεηπικό ηος   ωρ ππορ ηην  . Ο κύκλορ  

)R,O(c 11  (με κένηπο ηο 1  ακηίνα R ), ηέμνει ηην   ζηο  . Αν ηο ύψορ   ηέμνει 

(πποεκηεινόμενο) ηον πεπιγεγπαμμένο κύκλο )R,(c   ζηο ζημείο , να αποδείξεηε όηι η   

είναι κάθεηη ζηην   . 

Λύζη 

 

 
 

 

 

Εθόζον 1  είναι ηο ζςμμεηπικό ηος   ωρ ππορ ηην   και  R , ηο ηεηπάπλεςπο 

1  είναι πόμβορ πλεςπάρ R . Άπα ο κύκλορ )R,O(c 11 θα πεπνάει από ηα ζημεία   και  . 

Έζηω ηώπα όηι ο κύκλορ  )R,O(c 11  ηέμνει ηην   ζηο ζημείο  . 

Θα αποδείξοςμε όηι ηο ζημείο   είναι οπθόκενηπο ηος ηπιγώνος   και ζηη ζςνέσεια όηι ηο 

ζημείο   είναι οπθόκενηπο ηος ηπιγώνος  . 

Η γωνία  ˆ  είναι επίκενηπη ζηον κύκλο )R,(c   οπόηε:  ˆ2ˆ  . 

Η γωνία  ˆ  είναι ίζη με ηη γωνία  1
ˆ  (απένανηι γωνίερ ηος πόμβος 1 ). Άπα: 

 ˆ2ˆˆ
1  . 

Η γωνία 1̂  είναι εγγεγπαμμένη ζηο κύκλο )R,O(c 11 , οπόηε: 
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Από ηο ηπίγωνο   έσοςμε:  
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 ˆ9090ˆ18090ˆˆ oooo  . 

Άπα   , οπόηε ηο   είναι ηο οπθόκενηπο ηος ηπιγώνος   και καηά ζςνέπεια 

  . 

Ιζσύοςν ηώπα οι παπακάηω ιζόηηηερ γωνιών. 

 ˆˆ
2   (διόηι η γωνία 2̂  είναι εξωηεπική ζηο εγγεγπαμμένο ηεηπάπλεςπο  ). 

 ˆˆ
1   (διόηι είναι εγγεγπαμμένερ ζηο κύκλο )c(  και βαίνοςν ζηο ηόξο  ). 
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Από ηιρ παπαπάνω ιζόηηηερ γωνιών, πποκύπηει όηι ηο ηεηπάπλεςπο   είναι πόμβορ. 
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. Άπα ηο   είναι οπθόκενηπο ηος ηπιγώνος  . 

 

Παπαηήπηζη 

Για να αποδείξοςμε όηι ηο ηεηπάπλεςπο   είναι πόμβορ, μποπούμε να σπηζιμοποιήζοςμε ηην 

ππόηαζη: “ Τα ζςμμεηπικά ηος οπθοκένηπος ηπιγώνος, ωρ ππορ ηιρ πλεςπέρ ηος, βπίζκονηαι επάνω 

ζηον πεπιγεγπαμμένο κύκλο ηος”. 

 


